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Exercice 1. Vrai ou faux 6 points

Affirmation 1 (VRAIE)}

L’inverse de A, c’est a dire —, est un multiple de 11.

A
Donc I’inverse de A est :
9 5 11 1
11 47 — =44=4x11
A
Qg9 5 7
T 11 4 X 11 De ce fait ’affirmation 1 est vraie, ’inverse de A est bien un
_ 9x4 35 multiple de 11.
C1lx4 44
A= 36 — 35
44
1
A=|—
44
Affirmation 2 (VRAIE)]

Le nombre B est un nombre entier.

L’ affirmation 2 est vraie.

Affirmation 3 (FAUSSE)]

Les entiers 111 et 45 sont premiers entre eux.

L’entier 3 est un diviseur commun des entiers 111 et 45 car :
111=3x37 et 45=3x 15

Ils ne sont donc pas premiers entre eux, I’affirmation 3 est fausse.

Affirmation 4 (FAUSSE)]

Les nombres impairs sont des nombres premiers.

L’impair 9 est divisible par 1, 3 et 9. Il a donc plus de deux diviseurs et n’est pas premier. L’ affirmation 4 est fausse.
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Exercice 2. D’apres Brevet 2014 4 points

1. [0,5 point] En observant les valeurs du tableau, on remarque que les cellules de la colonne C semblent étre obtenues par
différence entre celle de la colonne A et celles de la colonne B, d’ou la formule| = Al - Bl

2. [0,5 point] La formule qui a été entrée dans la cellule A2, puis recopiée vers le bas est ‘ =MAX(BI;Cl1) ‘

3. [1 point] L’algorithme en ceuvre dans cette feuille de calculs est celui des différences successives qui permet de trouver le
PGCD de deux entiers. Donc le nombre figurant dans la cellule C5 représente le PGCD de 216 et de 126.

4. [2 points]
e [1 point] Une fraction % est dite irréductible lorsque les entiers a et b sont premiers entre eux (de PGCD égal a 1). Or

216
d’apres la question précédente, 216 et 126 sont de PGCD 18. La fraction 126 n’est donc pas irréductible.

e [1 point] Pour rendre irréductible une fraction, il suffit de diviser numérateur et dénominateur par leur PGCD, donc ici :

216 21618 [12

126 126218 | 7

12
Et - est bien irréductible.

Exercice 3. D’aprés Brevet 2015 (Pondichéry) 5.5 points

Un chocolatier vient de fabriquer 2 622 oeufs de Paques et 2 530 poissons en chocolat.

1. [1.5 point] Le chocolatier peut-il faire 19 paquets ? Justifier.
Le nombre de paquets doit étre un diviseur commun de 2 622 et 2530, oron a :

2622 2530
— =1 ; —— ~ 133,2
19 38 € N; 19 33,2¢ N

L’entier 19 n’est donc pas un diviseur commun de 2 622 et 2 530.
Ce qui veut dire que 1’on ne pas répartir les 2 530 poissons dans 19 paquets, il en reste 3 car :

2530 =19 x 133+ 3

2. [4 points] Quel est le plus grand nombre de paquets qu’il peut réaliser ? Quelle sera la composition de chaque paquet ?

e [1 point] Le nombre de paquets qu’il peut réaliser est un diviseur commun & 2 622 et a 2 530. Puisque I’on cherche le
plus grand, c’est donc leur PGCD.

e [2 points] Calculons ce PGCD grace a I’algorithme d’Euclide :

2622 =2530x1+92
2530 = 92 x 27 4 46

92 =46 x240
Le PGCD est le dernier reste non nul, donc 46.
e [1 point] On a par ailleurs :
2622 2530
— = —— =55
16 0T g

Dans chacun des 46 paquets il y aura 57 ceufs et 55 poissons.
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Exercice 4. Brevet 2015 (Asie) 3.5 points

Notons N le nombre d’enfants cherché.

e Siil reste 37 ballons la premiere année, les NV enfants se sont partagés équitablement 360 ballons car 397 — 37 = 360.
e Siil reste 13 ballons la premiere année, les [NV enfants se sont partagés équitablement 585 ballons car 598 — 13 = 585.

e Le nombre N de d’enfants est donc un diviseur commun de 360 et 585, or on cherche le nombre maximum d’enfants
présents. IV est donc le PGCD de 360 et 585.

Calculons ce PGCD, plus grand diviseur commun a 360 et 585 avec 1’algorithme d’Euclide.

585 = 360 x 1 4 225
360 =225 x 14135
225=135x1+90
135 =90 x 1 + 45
90=45x2+0

Le dernier reste non nul est 45, donc PGCD(585 ; 360) = 45. Le nombre maximum d’enfants présents était de 45.
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